
LPO – LÓGICA DE PRIMEIRA ORDEM
Engenharia Informática 1o ano −2o semestre

Regras para o sistema F

• Introdução da igualdade (= Intro)

� n = n

• Eliminação da igualdade (= Elim)

P (n)
...
n = m
...

� P (m)

• Reiteração (Reit)

P
...

� P

• Eliminação da conjunção (∧ Elim)

P1 ∧ P2 ∧ . . . ∧ Pn
...

� Pi

• Introdução da conjunção (∧ Intro)

P1
...
Pn
...

� P1 ∧ P2 ∧ . . . ∧ Pn

• Introdução da disjunção (∨ Intro)

Pi
...

� P1 ∨ P2 ∨ . . . ∨ Pn
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• Eliminação da disjunção (∨ Elim) – Método da demonstração por casos

P1 ∨ . . . ∨ Pn

P1

...
S

...

Pn

...
S

� S

• Eliminação da negação (¬ Elim)

¬¬P
...

� P

• Introdução da negação (¬ Intro) – Método da demonstração por con-
tradição

P

...
⊥

� ¬P

• Eliminação da contradição (⊥ Elim) – Ex falso quodlibet

⊥
...

� P



3

• Introdução da contradição (⊥ Intro)

P
...
¬P
...

� ⊥

• Eliminação da implicação (→ Elim) – Modus Ponens

P → Q
...
P
...

� Q

• Introdução da implicação (→ Intro)

P

...
Q

� P → Q

• Eliminação da equivalência (↔ Elim)

P ↔ Q (ou Q↔ P )
...
P
...

� Q

• Introdução da equivalência (↔ Intro)

P

...
Q

Q

...
P

� P ↔ Q
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• Eliminação do quantificador universal (∀ Elim)

∀xS(x)
...

� S(t)

• Dedução condicional geral (∀ Intro)

[c] P (c)

...
Q(c)

� ∀x(P (x)→ Q(x))

em que c não ocorre fora da subdedução.

• Introdução do quantificador universal (∀ Intro)

[c]

...
P (c)

� ∀xP (x)

em que c não ocorre fora da subdedução.

• Introdução do quantificador existencial (∃ Intro)

S(t)
...

� ∃xS(x)

• Eliminação do quantificador existencial (∃ Elim)

∃xS(x)
...
[c] S(c)

...
Q

� Q

em que c não ocorre fora da subdedução.


